PROBLEMLER 4

Problem 4.1 H bir normlu uzay ve norm agagidaki paralelkenar kuralini
saglasin.

8.7 Nu+oll +llu—vl = 2(lull® + [lv]*) w0 e H.

Bu normun pozitif taniml Hermitsel iccarpim’dan geldigini kanitlayiniz. Biiyiik
fikir:-

1 2 2 . . 2 . . 2
(8.8)  (u,v) = Z(llw+ol]" = flu = v[|" + tflu + awl[" — iflu — 0]
esitligini deneyiniz.
Problem 4.2 H sonsuz boyutlu bir (6n)Hilbert uzay1 olsun. Dolayisiyla H nin

her elemani icin

(8.9) v= chi
olacak bi¢imde (v;) tabani vardir. Burada v;'ler arasinda dogrusal bagimlilik
iligki yoktur-(8.9) da v = 0 temsili tek bir tanedir. (e;,e;) = 0;; (1 = J
i¢cin 1 diger durumda sifir) anlamimda H’nin bir ortonormal tabam (e;)2,
vardir. Ortonormal taban i¢in (8.9) da gegen katsayilarin ¢; = (v, e;) oldugunu
kanitlayiniz ve

(8.10) T:H —C", T() = ((v,e))

nin

(811) (u,0) =) (Tu(Tv)s, |ully = |Tullens u,veH

7

ozelligini saglayan bir izomorfizma oldugunu kanitlayiniz. Ni¢in sonlu boyutlu
onHilbert uzay: bir Hilbert uzayidir?



